Exercices 02

Exercice 1:

Calculer I'intégrale de R-L J§ f(x) pou n > 0 des fonctions suivantes:
1. f(z) = sin(wz), w > 0.
2. f(z) = cos(wz), w > 0.
3. fla)=(1+z)" L.

Exercice 2:
Soit n >0, p > max{l,1} et ¢ € Lyla,b]. Alors JI¢(z) = o((z — a)"ii).
Exercice 3:

Soit fi et fo deux fonctions définies sur [a, b] telque D7 f1 et D? f5 exists presque partout. Montrer que pour ¢;,ca € R,

D} (c1fi + caf2) = 1D} fi + c2 DY fo.
Exercice 4:

Calculer la dérivée de R-L Df f(z) pour n > 0 des fonctions suivantes:
1. f(z) = sin(wz), w > 0.
2. f(x) = cos(x).
3. flz)=(1+2)"%

Exercice 5:

Soit f € Alla,b], 0 <n < 1. Alors D7 f exists presque partout sur [a,b].

De plus, D2 f € Ly[a,b] pour 1 <p < L et DI f(z) = F(llfn) <(zf£‘;))" +L " f’(t)%dt)

Exercice 6

Déterminer le developpement de Taylor dans les cas suivants
L. f(x)=23 a=0, n=28.
2. f(z) =sin(z), a=0, n=12.

Exercice 7

Montrer la formule de Leibniz’ pour les opérateurs de Riemann—Liouville.



